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8–2, 9–4. Відповідь: 
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8–4. Розв’язання. Нескладно довести, що якщо 
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9–1. Розв’язання. Розглянемо числа 
[image: image54.wmf]2008

1

1

1

,...,

a

a

. За умовою для будь-якого натурального 
[image: image55.wmf]k

 (
[image: image56.wmf]2007

2

£

£

k

) виконується співвідношення 
[image: image57.wmf](

)

1

1

1

1

1

1

1

1

2

1

2

1

+

-

+

-

+

-

+

=

=

+

k

k

k

k

k

k

k

a

a

a

a

a

a

a

, а отже  
[image: image58.wmf]2008

1

1

1

,...,

a

a

 — арифметична прогресія. Розглянемо деякі різні числа, що утворюють арифметичну прогресію, наприклад 1, 2, …, 2008. Якщо кожне число поділити на 
[image: image59.wmf]q

, то  
[image: image60.wmf]q

q

q

2008

2

1

,...,

,

 — також арифметична прогресія. Залишилося тільки вибрати 
[image: image61.wmf]q

 так, щоб усі числа 
[image: image62.wmf]q

q

q

2008

2

1

,...,

,

 мали вигляд 
[image: image63.wmf]k

a

1

, де 
[image: image64.wmf]N

a

k

Î

. Нам підходить 
[image: image65.wmf]!

2008

=

q

.

9–2. Відповідь: всі натуральні числа, що не є цілими степенями двійки.
Розв’язання. Назвемо натуральне число чудовим, якщо воно може бути представлено у заданому в умові вигляді. Поклавши 
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9–3, 10–3. Розв’язання. Нехай 
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10–2. Відповідь: 
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11–2. Відповідь: 
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 Перемножуючи (1) та (2), отримаємо необхідне.
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